TRIGONOMETRÍA 


Tema: Razones trigonométricas 
de un ángulo en posición 
normal 


Semana: 10 


OBJETIVOS 


Aplicar lo 
aprendido en la 
resolución de 
problemas 


¿Donde se utiliza el plano cartesiano? 


El plano cartesiano es una herramienta 
fundamental en matemáticas y se utiliza en una 
variedad de campos y disciplinas, incluyendo: 
1.Geometría: Para representar puntos, líneas, 
figuras y realizar operaciones geométricas como 
calcular distancias, ángulos, áreas y volúmenes. 
2.Álgebra: Para representar funciones matemáticas 
y resolver ecuaciones algebraicas, tanto lineales 
como no lineales. 

3.Análisis de datos: En estadística, para representar 
datos en gráficos como diagramas de dispersión, 
histogramas, y analizar relaciones entre variables. 
4.Física: Para representar y analizar el movimiento 
de objetos en un plano bidimensional, como en el 
caso de la cinemática. 

5.Ingeniería: En diferentes ramas de la ingeniería 
como la ingeniería civil, eléctrica, mecánica, etc., 
para modelar y resolver problemas relacionados 
con el diseño, análisis y optimización de sistemas y 
estructuras. 


Razones trigonométricas de un ángulo en Ejemplo 


posición normal NES M 

n En el siguiente gráfico 
| 
| 


: determine seng y cosß 
Sea а un ángulo en 


posición normal y P 
un punto del lado 
final 


Play) (3,4) 


E Resolución 
| Ň 
Definición бе, ids 
y r 5 
= esca = T. 
sena=? > y 
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соѕа = ~ seca=z ^ 4 
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Problema UNI 20231 Resolución (2,3) 


Enla figura mostrada ABC es; 
en donde MN.LOB y O es el origen de coo 
Calcule el valor de соңа) +соҢВ). 


Gh (в 2 


Problema UNI 20181 


2. Determine le medida de un ángulo en posición 
normal cuyo lado final pasa por el punto de 
intersección de las rectas 

L :3y+2x-6=0y L :3x+2y+6=0 


A) в)  C)120* 
0)135° Е)225° 


Resolución 


Р(х,у) 


2xp6=0 


3x +2y +6 30 


Del gráfico, determinamos las 
coordenadas del punto P 


3y+2x-6=0 
3x+2y+6=0 
Resolviendo el sistema 
(х,у) = (76,6) 


Reemplazamos las 
coordenadas en el gráfico 


Entonces 


Ө = 135° 


Signos de la Razones trigonométricas en cada 
cuadrante 


Las razones trigonométricas de un ángulo en 
posición normal son positivas o negativas según el 
cuadrante al cual pertenece el ángulo. 


Cuadrante | R.T.Positiva 
G Todas las RT 
[9 Sen y Csc 
їс Tan y Cot 
МС Cos y Sec 


Ejemplo 


Determine el cuadrante al cual pertenece 
el ángulo a si se cumple: 


sena > 0 y cosa < 0 
Resolución 


De las condiciones del problema 


sena » 0 ает) 


cost <0 a Шс 


Entonces 


«Elle 


Problema UNI 2014 Resolución 


( d Ill i 
2. (UNI 2014 II) Seal 6 un ángulo en el 
cuadrante que satisface. otaw # bl 
š ( (eie) = £- (3) веш 
US 
ue 2 VEA la 
Determine el valor de Р (sto жа $e 
E=3c080 + 2seno = 
(Dia) 
9 8 3 
A an 95 E= 3(:0 + Dgo 
—13 
E) -3([-£ \+2(- 5 
Уо ( m! ( B ) 


= 2 


Ángulos cuadrantales y sus razones 
trigonométricas 


Un ángulo a es cuadrantal si es múltiplo entero 
de 90" es decir: 


90° 180° 


Ejemplo 


Determine el número de ángulos cuadrantales 
que están comprendidos de 80% a 550° 


Resolución 


Sea a un ángulo cuadrantal que cumple la 
condición 

80° < a < 550° 

80° < 90*k < 550° 


80 550 
90 90 


0,88 < k < 6.11 


Entonces 
k = 1,2,3,4,5 y 6 


Razones trigonométricas de ángulos En Resumen 
cuadrantales 


: 0 90 180" 270 
нере sen 0 1 0 4 
Determine el valor de sen90”, соѕ90°, cos 1 0 1 0 
sen180? y cos180* tan | 0 LND) 0 | ND 
Resolución 20 ND 9 ND 9 

sec | 1 | Мю | - | ND 
Para conocer estas razones, utilizamos el plano сс | ND 1 ND 4 


cartesiano según 


t POD 
1 


j M 


Problema 


Siendo a y В ángulos cuadrantales 
positivos y menores a una vuelta, 


determine el valor de a + 8 sise 
cumple que sena = tanf +1 


Resolución 


Según los datos del problema 
a y В = 90°, 180%, 270% 
sena =tanf +1 


Ahora si 8 = 90° o 270° 
entonces Іа tanf no esta 
definido concluimos que 
В = 180° 


Reemplazamos en 
sena — tanf +1 


sena = tan180 +1 


sena =0+1 


Entonces 


a = 90° 
Nos preguntan 
a+ B = 90° + 180° 


эа+В =270° 


Razones trigonométricas de ángulos 
coterminales 


Dos ángulos a y £ , son coterminales si 
tienen el mismo lado inicial y final 


Se cumple 
—— 
@ 1)a-fg—-360mncZ | 


2) RT(a) = RT(B) 


Problema UNI 2020 


4. (UNI 2020) Tres ángulos a“, 8°, у° medidos 
positivamente, son coterminales con el ángulo de 
7000”, también medido positivamente. 


Determine la suma de los menores ángulos con 
esta propiedad, si se tiene que z“ < A" < ^ 
A)480^ B)840^ | C)1200* 
D)1560% Е) 19207 


1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
D 
1 
1 
1 
D 
1 
1 
1 
1 
1 
. 


Resolución 
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Problema 01 


Resolución 


1. Dela gráfica mostrada, calcule tana +2tanf: 


Resolución 
Problema 02 1 


2. Enla gráfica mostrada, halle tang. ў B c 
j 9 
| І p = = 


4 00-6; -6) f 
1 
1 


v А+С= 5+0 
MIS B) 1/6 0 13 
D)9 Е)6 А= Bro 


А (п) + (676) (hoj 
A=(-9,-4) 


Problema 03 


t 
1 


Resolución 


Dam 


3. 51 0 y а son ángulos en posición normal que 
pertenecen al IIC y IVC, respectivamente, de — JŠ I Y Rel 


termine el signo de cada una de las siguientes 


expresiones. 


seno tanc 
seca- cotü 


M= 


N=cot0+tano. 


P=cos'0-senta 


ѕепӨ – tana. 
seca —coto 


* N=cot0+tana 
=O+© 
hab Sy?) 


dioec REEL O ЕЕ A EE AE A 


BEANUAEDN A 
Resolución 
Problema 04 1 


2 2 
! sen“a+4cos“9=2(sena+2cos9-— I 


=L gent +4 (642 


4. Dadala condición 


sen^a-«4cos^0- 2(seno-« 2050-1) además, 

9eIVC, determine el valor de csca— бы. ef — Brna + 400 — A(o16 + 4 120 
A) 5/2 14 [E p 

D)32 E) 2V3 (en Hr (g(0-1"—o 


Te. -Ee 


B 
coa 
1 | р 13 
S se AO Ia A 
=о 1 
1 
[| 
1 


Resolución 
Problema 05 + 
1 


= Au м 
5. Calcule el número de ángulos cuadranta- = Ava m L 


les que existen en el intervalo de = rada [<< 29T 
4 4 


2 а 
4 
Али B)5 O6 IICLK4 э 
Us Ej 8 4 
| 5< к< 29 
[ L 2 
= Сасе l qeCK € B 


Tues 


Problema 06 


6. 


Resolución 
1 e E= 9, 119/270 


Si 0, о, Be (0°; 360°) son ángulos cuadrantales ŤA 
. um >= 
que veřitean acondičónco+tana=senf- Тез Азн = gap- 


calcule sen(0+a+P) 


Ат в! ex Sa 120" 
Й i сс @= 30,270 


D-T 
i O-— 8+43—1 
1 
v | cem 


0 90" 180" 270 ` 
sen 10 1 0 Е ъ= 90 
cs | | 9 | 4 0 Оа) 
ш юш 5 m о G (6+ p) e (20-- hi9 50) 
ct | ND о | ND 0 E 
sec | 1 | ND | 1 | ND P 
сс ND 


1 ND 4 = SS(365) 
=0 


TEST 01 


1. Dela gráfica mostrada, calcule cosu.csců, 


8——— > 


Resolució 
Сз 
KO 


Crx (sco = 


Br 


TEST 02 1 


Resolución 


Si sec0<0: sen9>0, 


2. Siseci«0; sení)>0, indique el cuadrante 


al cual pertenece Ө. 500 — ф єз» I 
aye бео 660 Ш 


J > к; 


E) MC A IVC 


TEST 03 


Resolución 


sen90* 


tan8= 51809 «c: 


360° 
ѕеп270° + ѕес180° 


3. Sise verifica que 


sen90*— соз180°+ cos360* 
tanü- 


t 
І 
1 
І 

riada >! 

puppe + sec180 1 ) = 1-(—)+ L 

1 
І dl 
1 
l 
1 
1 
1 
1 


dez 


[] 90" 180" | 270 

sen 0 1 0 4 

gi o | 1 0 4 0 
їап 0 ND 0 ND 

cot ND 0 ND 0 

sec 1 ND El ND 


ERAS 


SÍGUENOS: 


